Lycée militaire de Saint-Cyr Corrigé du DS n°4 de mathématiques 500

Exercice 1 4 points — 0,5 point/question
Compléter sur I'’énoncé par €,C, & ou ¢.
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Exercice 2 3 points — 1 point/question
Dans chacun des cas suivants, déterminerI N Jetl U J.
1. Inj=[-1;3]etlU] =[-2;4].

2. Inj=@etlU]=]—o0;—=]U[-14;0].

3. Inj={V2}etiu]j=R.

Exercice 3 2 points — 1 point/question
Soit x et y deux réels tels que% <x<3et—4<y<5.
1. Déterminer un encadrement de 2x et de —3y.

1<2x<6et—-15< -3y <12
2. En déduire un encadrement de 2x — 3y.

-14 <2x—-3y <18

Exercice 4 2 points
Soient a et b deux entiers relatifs. On suppose que a est pair et b est impair.
Démontrer que 2a + 3b est impair
Soit a un entier pair, alors il existe k entier tel que a = 2k. Soit b un entier impair, alors il existe p
entiertelqueb =2p+ 1.Donc2a+3b=2%x2k+3x(2p+1)=4k+6p+3 =
22k +3p+1)+1=2K+ 10uK = 2k + 3p + 1 entier. Donc 2a + 3b est un entier impair.

Exercice 5 7 points (+1,,.5) points
Résoudre les inéquations suivantes dans R :

(I)):4x—4<-2x+8=6x<12=x<2 S =]— ;2] \0.5

5 2_ 3 1 7 5 5 4 10 10
(12):—x——>—x+—<:>—x>—<:)x>—x—(:>x>— 5—]_’_|_oo[\15

2 37 4 6 4 6 67 21 21

x—10 _ 8 1 1 8 1 5 5 15 15

: > 2 S tx—2>— o —ly>loex< —= =]—o00:—=
(I3) 5 _15x+2 5% 2_15x+2 15X =3 r="75 S =] ’ 2]\2

I):(x—2)2x>-l4x+ 14 x?—4x+4>2x* - 14x+14 = 10x 210 x> 1
S =1[1;+oo[[\1.5

(Is): |x—4|<3e=x€[4-3;4+3]=x€[1;7] S =1[1;7]|\0.5
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(Ibonus)-(x 2)(x+2)< S Xt — < —oex <~

Exercice 6 2 points — 0,5 point/question
Compléter sur I’énoncé.
|t —3|=m—3

Vz(1 - v2)’| = V2| |(1 - v2)*| = v2(1 -2)’ =

[s=0l\u

—2-v2|=-(2-V2)=-2++2

V2(3-2v2) =3v2 -4

~

BONUS'!
1. En développant (vVa — \/E)Z pour deux réels positifs a et b, en déduire
que I'on a toujours Vab < atb.
2. Soitx = —1;2:?:;33 = —1;2::;22. Comparer x et y.
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