Lycée militaire de Saint-Cyr Exercices sur le symbole )
et divers calculs

Exercice 1

Calculer:

L Xi@Bi-1)
2. Y2 ,(3i+2)?
3. Xi22j

4. X2k +1)

Exercice 2
. n (1Y 1 o1 -
1. Montrer que pour tout entier non nuln, »7_,; (5) =5 5X 3 "
. 1-3k 1
2. Montrer que pour tout entier n, ZLIT = _Z(an +n-—2).
Exercice 3
* _\vn 1
On pose, pour tout n € N*,u,, = k=15
. . 1 _a b .
1. Déterminer a et b tels que Pl + e Pour tout entier k > 0.

2. Endéduire la limite de la suite (u;).

Exercice 4

n _ 1
k=14 k+1)(k+2)"

_a
k(k+1)(k+2) k= k+1 = k+2

2. Simplifier 'expression de u,. En déduire la limite de la suite (u,,).

On pose, pour tout n € N*, u,, =

1. Déterminer a, b et c tels que

Exercice 5

x3-3x+5

Soit la fonction f définie par f(x) = —

1. Déterminera, betctelsque f(x) =ax+b + i

2. Endéduire que la courbe de la fonction f admet une asymptote oblique en +oo.

Exercice 6
Soit la fonction f définie par f(x) = 3x%+5x?
P x24+x-2"
e i — cx+d
1. Déterminera, b, cetdtels que f(x) = ax +b + F——.

2. Endéduire que la courbe de la fonction f admet une asymptote oblique en +oo.

b .
+ —— + — pour tout entier k > 0.
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Exercice 7

Pour tout entier naturel n» non nul, on considére les fonctions ¢, et h,, définies sur R par :

(@) =14z+2>+. 42" et hy(z)=1+22+- - +na" .
1. Vérifier que, pour tout réel z : (1 — 2)g,(z) =1 — o+l
1 —gntt
11—
2. Comparer les fonctions h,, et g/, g/, ¢tant la dérivée de la fonction g,,.
a1 = (n 4 1)a" 41
(1 —x)2 '

On obtient alors, pour tout réel x # 1: g, (z) =

En déduire que, pour tout réel x # 1: h,(z) =

3.Soient f(x) = xel™ et S, = Xi_, f (k).

Déterminer une expression de S, puis sa limite.



